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TOM TAT: Bai béo trinh bay két qua nghién ciru vé mdt sb bién phap phat trién tri tuong twong khong
gian cho hoc sinh yéu kém thong qua day hoc hinh hoc khong gian 11. Cac bién phép rén luyén cho
hoc sinh k¥ ning quan sat hinh va dyng hinh mé phong hinh khong gian, k¥ ning khai trién hinh khong
gian sang hinh phiang dé giai quyét bai toan hinh hoc khong gian nhdm phat trién tri tuéng twong cho
hoc sinh yéu kém theo tinh than d61i méi co ban va toan dién cua B6 Gido duc va dao tao.

Tir khéa: hinh hoc khong gian, quan sat hinh, dung hinh mo phong, khai trién hinh, tri tuéng tuong
khong gian, hoc sinh yéu kém.

SOME METHODS TO DEVELOP SPACE IMAGINATION

FOR LOWER STUDENTS THROUGH TEACHING
GETTER OF SPACE FOR GRADE 11

ABSTRACT: This article presents some research results on developing spatial imagination for weak
students through teaching spatial geometry 11. These measures train students to observe and model
skills simulating spatial models, skills to expand spatial shapes to flat shapes to solve spatial geometry
problems in order to develop imagination for weak students in the spirit of basic and comprehensive
innovation of the Ministry of Education and Training.
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1. MO PAU

Trong Chuong trinh gido duc pho
thong moén Toan 2018, mot trong nhiing
muc ti€u cia mach Hinh hoc va Po luong
tir cdp tiéu hoc dén cép trung hoc phé
thong 1a phat trién tri tuéng twong khong
gian. Nhu vay, nghién ctru hinh thanh
va phat trién tri tuong tuong khong gian
cho hoc sinh trong day hoc hinh hoc hi¢n
nay nham gép phan dap ing muc tiéu cta
Chuong trinh mon Toan 2018 14 can thiét.
Viée nghién ctru nay can dugc quan tim
dén tinh ké thira va phat trién cac thanh qua
nghién ctru cua cac nha gido duc toan hoc
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trén thé gi¢i va trong nudc trong nhing
nim gan day. [1]

Hién nay hau hét hoc sinh yéu kém
déu khong co kién thirc nén tang viing chic
vé hinh hoc khéng gian, chua c6 phuong
phap tu duy phu hop, kha nang tu duy trou
tuong cua cac em chua tot... Dan toi kha
nang tuong tuong hinh khong gian ctia hoc
sinh chua dung, chua c6 con duong 10 rang,
chua biét cach quan st va nhan biét tinh
chat cia mot hinh tir d6 gitp giai duoc bai
toan hinh hoc khong gian... Hoc sinh co
tam li né trdnh céc cau hinh trong céac bai
kiém tra cting nhu trong cac dé thi tap trung.



V61 nhiing li do trén, & bai bao nay, toi
dé cap dén “Mot sd bién phap phat trién tri
tuong tuong khong gian cho hoc sinh yéu
kém thong qua day hoc hinh hoc khong
gian lop 117

2. TONG QUAN NGHIEN CUU

Theo Pao Tam trong day hoc hinh hoc
& truong trung hoc phd thong, dé phat trién
cho hoc sinh cac biéu twong khong gian
dang din, tir d6 1am co s& cho viéc phat
trién tri tuong tuong khong gian (TTTKG),
can tao co hdi cho hoc sinh hinh dung céc
hinh khong gian, cc quan hé giita cac yéu
t cua hinh khong gian tir hinh biéu dién va
nguoc lai; & mirc do cao ddi véi hoc sinh
kha gioi biét hinh dung cac hinh khong gian
qua cac yéu t6 da cho trong bai toan. [7]

V& vai trd ctia Hinh hoc, Bui Van Nghi
dd nhan manh: Phan mon Hinh hoc rat ¢6
diéu kién phat trién TTTKG, rén luyén lap
luan chiing minh phan chirg cho hoc sinh.
Tac gia cho rang khong c6 tri tudng tuong
thi khong ¢ su sang tao nao hét. Nghién
ctru HHKG 14 nghién ciru trén hinh biéu
dién cua cac hinh khong gian trén mit
phing nén TTTKG phét trién. [6]

Pham Vin Hoan (chu bién), Nguyén
Gia Cbc, Tran Thiic Trinh di lam sang to
luan diém: Cac mé hinh toan dic biét 1a
cac md hinh hinh hoc khéng gian rat co
tac dung trong viéc hinh thanh nhiing biéu
twong dung ddn vé cac hinh khéi giup hoc
sinh phat trién TTTKG mét cach vimng
chéc. [3]

Qua nghién ctru cac tai li¢u cua cac tac
gid co thé thay cac két qua di tap trung vao
cac khia canh sau day cia TTTKG: Vai tro
ciia TTTKG, quan niém vé TTTKG va cac
biéu hién cta no, van dé phat trién TTTKG
ndi chung va trong hinh hoc néi riéng.

Tuy nhién, chua tic gia nao nghién
clru mot cach hé thong va day du vé van dé
“Phét trién tri tudng tuong khong gian cho
hoc sinh yéu kém thong qua day hoc hinh
hoc khong gian 117

3. NOI DUNG NGHIEN CUU

3.1. Tri twéng tuwgng khong gian

3.1.1.Khdi ni¢m

TTTKG la hoat dong tri 6c tao ra
nhitng biéu tugng khong gian mai tir cac
biéu twong da biét trén co so tri gidc nham
giai quyét cac van dé dit ra. O day, ching
ta can hiéu hinh biéu dién 1a hinh anh bén
ngoai, biéu tuong, hinh tugng 1a cac hinh
anh bén trong.

3.1.2.Ciu tric

Theo Nguyén Bich Thanh thi
TTTKG cta HS pho thong c6 thé xét &
mot s6 thanh t6 sau:[8]

- Tuéng tuong trong dau duge mot
hinh nao d6 khi n6 khong c6 thyc trude mit.

- Tudng tuong dugce hinh anh quan sat
duoc cua mot hinh, mot vat thé khi quan
sat n6 & goc nhin khac nhau.

- Tuong tugng dugc nhitng bd phén,
yéu t6 bi khuit boi cac bd phan khac trong
khéi hinh.

- Tudng tugng duoc vi tri twong dbi
giita hai hinh hay nhiéu hinh.

- Tudng tuong duoc giao diém, giao
tuyén giita cac khéi hinh hinh hoc.

- Tudng twong dugc qué trinh chuyén
dong cua mot hinh, xac dinh dugc céac vi tri
trung gian cta né trong qué trinh chuyén dong.

3.1.3. Pic diém TTTKG ciia HS yéu kém

Hoc sinh (HS) yéu kém vé toan hinh
khong gian hay niang lyc TTTKG yéu
kém 1a nhitg hoc sinh c6 diém toan vé
hinh khong gian thuong xuyén dudi trung
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binh. Viéc linh hoi kién thirc, rén luyén ki
ning can thiét & nhitng hoc sinh niy can
¢6 phuong phap khac biét va can nhiéu
cong strc, thoi gian hon so véi nhiing hoc
sinh khac. Sy yéu kém TTTKG c6 nhiing
biéu hién nhiéu hinh nhiéu vé, nhung nhin
chung dién hoc sinh nay thuong c6 dac
diém sau:

- Khong ¢6 hodc yéu ki ning quan
sat dugc hinh, dung hinh mé phong hinh
khong gian. Tur cac 16p hoc trude do, hoc
sinh dugc hoc vé hinh hoc phang. Trong
hinh hoc phang, chi ¢6 hai dbi tuong co
ban 1a “diém” va “dudng thang”, do d6
moi quan hé gitra cac ddi twong d6 chua
nhiéu. Hinh hoc khéng gian c6 thém mot
d6i tugng co ban nira 1a “mat phang”, vi
vay mbi quan hé gitra cac ddi twong nay s&
phtrc tap hon. Véi hoc sinh, dé hinh dung
va ndm dugc mdi quan hé phirc tap giita
cac d6i twgng trong hinh hoc khong gian 1a
mot kho khan.

- Nham 1an giira cac chi tiét, quan hé
ctia hinh khong gian sang céc chi tiét, quan
hé cua hinh phang.

- V& sai hinh bi¢u dién cia mot hinh
khong gian do khong hinh dung dugc
duong nao bi che khuét, duong nao khong.

- Khong hinh dung dugc hinh that khi
nhin hinh biéu dién, do d6 bi tryc giac lam
ngd nhan vé vi tri trong ddi cua cac dbi
tuong khong gian.

- Tur hinh biéu dién cho mét trudng
hop trong nhiéu trudng hop co thé xay ra
da voi vang dua ra két luan.

- Khong gin két tu duy logic véi
tuong tuong hinh khong gian.

- Khong xac dinh dugc vi tri tuong
d6i gitra cac di twong co ban trong mot
hinh khong gian.
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- Khong xac dinh duoc yéu t6 quy
tich trong mot hinh khong gian thay doi
nhu thé nao khi yéu té sinh ra quy tich
chuyén dong.

- Khong hinh dung dugc hinh khong
gian khi c6 thém nhiéu ddi tuong xuét hién
1am vi tri twong ddi ctia chung phirc tap.

3.2. Mot s6 bién phap phat trién tri
twong twong khong gian cho hoc sinh
yéu kém thong qua day hoc hinh hoc
khong gian 16p 11

3.2.1. Rén luyén cho hoc sinh ky nang
quan sdt hinh

Bién phap nay nham tac dong vao ky
nang quan sat hinh, van dung n6 vé hinh
mé phong hinh khong gian cua HS dé
giai quyét cac bai toan. Thong qua do “tri
tuong tuong khong gian” cua HS, ddc biét
1a hoc sinh yéu kém dugc hinh thanh va
phat trién.

Khi hoc HHKG 16p 11 thi nhi¢m vu
dau tién cua ngudi HS 1a biét st dung
nhirng ki hiéu hinh hoc biéu dién céc
hinh khong gian trén gidy, trén bang.
Nhiém vu cua HS Ia phai tudéng tuong
ra hinh d6. P4i v6i nhitng HS khong lién
tuong tot thi thuong s& khong nhin ra cai
gi trong nhitng khéi hinh géc canh. Vi
vay nguoi gido vién (GV) phai hudng
dan HS trude tién hiy quan sat that lau,
that nhiéu nhitng khéi hinh trong thuc té,
khdi hinh dugc v& trong sach, dé HS tu
nhin vao dé va v& lai. D6 1a budc khai
dau quan trong.

Vi dy: Khi day phan Pai cuong vé
duong thang, mat phing, GV c6 thé dua
cac vi du sau:

- Khi day vé khai niém mit phang GV
c¢6 thé yéu cau HS quan sat cac hinh anh
ma HS di tiép xtic nhu: Mit bang, mit ban



hodc tudng tugng lai trong dau mat nudc
ao hd khi yén ling. Va yéu cau HS nhan
xét dic diém chung cta chiing ?

HS c6 thé nhin thue té mat bang, mat
ban hodc tudng tudng lai hinh anh da trai
qua “mit nudc ao hd khi yén ling” va
tra 10i: “Bé mit ching 13 mat phang.”
T d6 GV dan dét téi ddc diém cla mat
phang 1a “khong c6 bé day va khong co
gi61 han”.

Ngay nay ngoai viéc quan sat cac
hinh c6 sin trong thuc té thi viéc st dung
cac mod hinh dé HS tudng tugng dugc
hinh, tuéng tugng dugc vi tri tuong doi
gitra cac hinh, tudéng tugng duogc giao
diém, giao tuyén giita cac hinh thi viéc
st dung cac bd mod hinh khong gian vao
giang day HHKG ¢ 16p 11 cling mang

rat nhiéu hiéu qua. Trong d6 b lip ghép
hinh hoc da ning Gerobo do thay giao
Nguyén Ngoc Huy (1980) 1a gido vién
day Toan tai truong THPT Phan Dinh
Phung sang tao 12 mdt trong nhiing bo
mo hinh linh hoat, tryc quan gitp cac
thay c6 gido chi dong trong viéc dua
ra cac hinh thuc té cho HS trong nhiéu
bai toan tir d6 gitip cac em HS phat trién
TTTKG.

GV c6 thé sir dung bo lap ghép Gerobo
nay lap ghép cac hinh chop,cac hinh ling
try dé HS rén luyén k¥ nang quan sat hinh,
chi ra duoc phén hinh nao bi che khuét,
bi che khuit béi mat phfmg nao, cling nhu
xoay hinh nhin dudi nhiéu goc do khéac
nhau gitp phat trién TTTKG cho HS.
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Chop tam giac cut. (**)

Lap phuong. (***)

Hinh hop
chir nhat. (***)
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Hinh 1: Cdc hinh khéng gian dwoc lap ghép tir bé ldap ghép

hinh da nang Gerobo

HS ciing c6 thé st dung bo lap ghép
Gerobo tryuc tiép lip ghép cac hinh ngay
trén 16p. Str dung hinh dé giai cac bai
tap HHKG nhu xac dinh giao diém, giao
tuyén ctia hai mit phang, ciing nhu xac
dinh thiét dién.

3.2.2. Rén luyén cho hoc sinh ky nang
dung hinh mé phong hinh khong gian

Sau khi cho rén luyén cho hoc sinh
k¥ nang quan sat hinh, GV s€ cho HS rén
luyén k¥ nang dyng hinh m6 phdong hinh
khong gian qua hé théng cac tinh chat
ctia phép chiéu song song, cac quy tic v&
hinh ciling nhu qua hé thong bai tap. Tir d6
giup giap HS tudng tuwong dugc hinh anh
quan sat dugc cuia mot hinh, mdt vat thé
khi quan sat ndé & géc nhin nao do; tudng
twong duogc giao diém, giao tuyén giita cac
khéi hinh hinh hoc.

Luu ¥ cia bién phap, GV can trang bi
day du cac quy tic, tinh chat cho hoc sinh
trude khi yéu cau hoc sinh dung hinh mé
phong hinh khong gian.

Trong qua trinh gidng day gidi bai
toan hinh hoc khong gian, gido vién truyén
dat mot sb kinh nghiém dé HS tham khao
va ap dung:

- V& hinh bang viét chi thay vi ding
but myc. Dung but chi cac em s& dé dang
stra lai nhitng chi tiét khong hop 1y. Nén

92  TRUONG PAI HQC HAI PHONG

v& hinh bén ngoai vao gidy nhap trudc khi
v& vao vo hay gidy thi, vi khi chitng minh
hay 1am bai cic em c6 thé sir dung viét
mau (hai mau khac nhau) dé t6 1én hai mat
phang can tim giao tuyén hay giao diém
duong thang va mat phang,... Diéu do s&
1am chiing noi bat 1én va rat dé quan sat.

- Khi v& hinh chép can chi y: Khong
v€ mat ddy qua 16n s€ lam hinh khong that,
mat can dbi, khé nhin va kho tudng twong;
Khi v& cac chi tiét trong bai toan han ché
toi da thé hién & mat khuét.

- Khi ¢6 goc vudng can chu thich goc
vudng dé dé chimg minh; Cac s6 do goc ciing
can dugc biéu dién trén hinh; Cac dudng cat
nhau thi v& theo hudng bén trai hodc phai
tranh v& vé phia sau sé kho quan sat.

- Poc bai dén dau vé& hinh dén day
khong v& mot luot hét cac yéu cau cua bai
s& 1am hinh v& bi r6i va kho sir dung.

- Poc ky d& bai va can nim 15 thude
tinh ctia hinh d€ v& hinh chinh xéc.

- Khi v& hinh cht y nhiing duong
thing vudng goc v6i mat phang nén la
nhimg dudng thing ding dé dam bao tinh
chinh x4c va dé quan sat thudc tinh ciing
nhu dic diém cia hinh. Chang han nhu:
Khi v& hinh chop déu thi hoc sinh phai v&
duong thang dung ndi tir dinh xudng trong
tam ddi voi day tam giac déu va tir dinh



xudng tam ddi véi day 1a da gidc déu. Do
d6 HS can v& miat day trudc rdi xac dinh
tam va ké duong cao cta hinh chop rdi
mai xac dinh dinh ctia hinh chép. Vacha y
duong cao hinh chop 1a duong thang nam
trong khdi chop nén khi v& s& dugc biéu
dién thanh dudng nét dut.

- Chju khé rén luyén vé& hinh nhiéu
hon dé nang cao kha nang nhan biét va kha
ndng lién tudng hinh ve.

3.2.3. Rén luyén ky ning khai trién
hinh khéng gian sang hinh phing dé gidi
quyét bai todn hinh hoc khéng gian

Khi giai quyét cac bai toan hinh hoc
khong gian HS yéu kém gip phai nhiéu
kho khan hon so vdi cac bai toan hinh hoc
phéang nhu: Viéc tudng twong, hinh dung
dé tim cac mdi lién hé giira cac yéu tb hinh
hoc (nhu tudng tugng dugc giao diém,
giao tuyén gilta cac khdi hinh hoc...);
viéc chirng minh tinh chit ciia mdt hinh
trong khong gian ... Kho khan nay s€ anh
hudng dén viéc van dung li thuyét dé giai
quyét cac bai toan hinh hoc khong gian.
Bién phap nay giap HS nhin nhan hinh
mot cach chinh xac, truc quan, gitip HS su

Déi voi xac dinh giao tuyén cia mit phang
(DMN) véi cac mat (ABD) (ACD), (ABC)
la rat don gian ké ca véi cac HS yéu kém

vi yéu t6 2 diém chung da duge thé hién
ngay trén hinh biéu dién.

dung nhiing hiéu biét vé hinh hoc phing
giai quyét bai toan HHKG dé dang hon.

Trong qué trinh day hoc, GV hudng
dan HS tach cac bo phan phang ra khoi
khong gian, giup hoc sinh yéu kém quy mot
bai toan phc tap vé giai quyét bai toan don
gian hon, dé hiéu va d& thuc hién hon.

Viéc tach hinh c6 thé thuc hién
thong qua hoat dong trai hinh (hay khai
trién hinh)...
céc yéu t6 khong gian 1én trén cing mot

bay la hoat dong khai trién

mat phang, chuyén bai toan khong gian vé
bai toan hinh hoc phang, gin két bai toan
phang va bai todn khong gian.

Vi du 1 (SGK hinh hoc 11 — co ban —
trang 49) Cho b6n diém khong dong phang
A, B, C va D. Trén doan AB va AC lay hai

diém M va N sao cho A—M_l A_N=
BM

NC
Hiy xac dinh giao tuyén cua mit phing
(DMN) véi cac mat (ABD), (ACD), (ABC)
va (BCD) .
Dinh hudng phuong phap va loi giai:

A

D

Hinh 2: Hinh sau khi doc dé bai
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Con trong cach tim giao tuyen cua mat
phang (DMN) v61 mat phang (BCD), HS
kho tim diém chung thtr hai, hodc rat dé
sai 1am trong tim diém chung thtr hai nhu
kéo dai MN va DC sé cit nhau. Vay nén
van de trai hinh ¢ bai toan nay 1a can thiét
cho ddi tuong hoc sinh yéu kém. Hinh
HS xac dinh SAI diém chung tht hai cia
hai mat phang.

Hinh 3: Hinh xdc dinh giao tuyén sai

GV c¢6 thé huéng dan HS tach hinh nhu sau

Hinh 4: Trai hinh

Ta s& thay MN va BC cit nhau tai diém
E, va d6 1a diém chung thir hai cia hai mat
phang (DMN) véi mat phang (BCD).

Db6i v6i cac bai toan xac dinh giao
tuyén ciia hai mit phang, giao diém cua
duong thing va mat phing ky thuat khai
trién hinh khong gian sang hinh phing da
duoc thé hién. Va k¥ thuat nay con dugc thé
hién rd nét hon véi mot s6 loai toan chung

minh tinh chét cua hinh trong khong gian.

Vi du 2: Cho tr dién ABCD c6 trong
tam G, AG cét (BCD) tai A’. Ching minh
rang A’ 1a trong tim cua tam giac BCD (
Puong thang di qua mot dinh va trong tim
cua tir dién di qua trong tam cua mat ddi
dién voi dinh Ay).

Dinh huéng phuong phap va 101 giai:

MAT PHANG

A

Hinh 5: Hinh biéu dién khong gian va trdi hinh
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Bing viéc boc tach cac yéu td phing ra
khoi khong gian, cu thé tach bd phan phéng
(ABN) ra ngoai, bai toan trén duoc chuyén
thanh bai toan hinh hoc phang sau dy “Cho
tam giac ABN, M 1a trung diém cua AB, G
la trung diém ctia MN, AG cit canh BN tai
A’. Chimg minh ring BA’=2 A’N .”

Bai toan nay HS THCS c6 thé d& dang
chimg minh dugc sau khi da hoc tinh chét
duong trung binh. Cy thé chimg minh nhu
sau: Ké duong thiang qua M song song v&i
AA’ cit BN tai D. MD; GA’ lan luot 1a
duong trung binh cia ABA’ va NMD nén
BD =DA’=A’N. Vay BA’=2A’N.

4. KET LUAN

Cung vo6i cac bién phap giang day
hinh hoc khéng gian di biét, bién phap
rén luyén cho hoc sinh k¥ nang quan sat
hinh, k¥ nang dung hinh m6 phong hinh
khong gian, k¥ nang khai trién hinh khong
gian sang hinh phang dé giai quyét bai toan
hinh hoc khong gian, gop phan boi dudng
va phat trién tri tuong twong khong gian
cho HS trung hoc pho thong dién yéu kém
da dap ung dung yéu cau ciia Chuong trinh
gido duc pho thong méi dé ra.
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